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@ PROFESSEUR @ CHAPITRE 9 A REMETTRE LE
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Le devoir doit impérativement étre réalisé et remis a la date indiquée. Il sera rédigé sur des feuilles doubles
au format A4. Chaque réponse doit étre justifiée, et la rédaction ainsi que la présentation doivent étre soignées.

Exercice 1 : 8 points + 3 points

Partie I : Soit f la fonction définie par : f(x) =

/2
Vitao

- - - -
(Cy) est la courbe représentative de f dans un repére orthonormé (O; i, j) tel que: || ¢ ||=|J]| =1cm.
o @ Déterminer Dy, puis calculer ZLHPH f(z) et Igr}rloo f(z). (1,5 pt)
@ Déterminer les branches infinies de (Cy). (1pt)

5 2(z+2
9 <a> Montrer que : (Yo € Dy), f'(z) = \2[(1_’13)

@ Etudier le signe de f’, puis donner le tableau de variations de f sur D; et déterminer f ([0;1]). (0,75 pt)
z(1—2x)

(0,5pt)

o <a> Montrer que : (Vo € Dy), f(z) —z = Vis) (V2 ite) (0,5 pt)

@ En déduire la position relative de (Cy) et de la droite (A) : y = . (0,5 pt)
o Déterminer I’équation de la droite (7"), tangente & (C¢) au point d’abscisse z = 0. (0,5 pt)
o Calculer f”(x) pour tout = € ]1; 400, puis en déduire la concavité de (Cy) sur |1;+o0l. (0,75 pt)
o Tracer la courbe (Cy) dans le repére (O; 7}, 7) On prend V2 ~ 1,4. (1pt)
o <a> Montrer que f admet une fonction réciproque f~1 définie sur un intervalle J & déterminer. (0,5pt)

<b> Tracer la courbe (C f—l) de la fonction f~! dans le méme repére. (0,5pt)

1
Partie IT : Considérons la suite (U, ),y définie par : Uy = 5 et Upy1 = f(Up).

o Vérifier que (Vn e N), 0 < U, < 1. (1pt)
Un

9 Montrer que (Vn € N) | < 1. (1pt)
Un+1

9 En déduire que (U,,) est convergente, puis calculer sa limite. (1pt)

Exercice 2 : 6 points
. s . L. P 8 1
Soit m € N. On considére la suite numérique (Un)n22 définie par : Uy = 2E et Uptq = %Un + 1’ pour tout n > 2.
5
o Montrer par récurrence que : (Vn > 2), U, < et (1pt)
9 Etudier la monotonie de (Un)nZQ, puis en déduire qu’elle est convergente. (1,5pt)

9 Soit (V;,) la suite définie par : V,, = U,, — %, pour tout n > 2.

7
Montrer que (V,,) est une suite géométrique de raison 20’ puis calculer V;, en fonction de n pour tout n > 2.

(1,5pt)
@ En déduire U,, en fonction de n pour tout n > 2, puis calculer la limite de (Uy,). (1pt)
o Pour tout n > 2, on pose : S,, = Uy + Uz + - -- + U,,. Calculer la limite de la suite (Sn)n22. (1pt)

Prof. ABDELLAOUI Said ° 2 BAC Sciences Physiques - 2026-2027



Lycée Al Ahd El Jadid Devoir libre n°2

Exercice 3 : 3 points

Soit f:x — % définie sur I = [3;+o0].

o Déterminer a, b et ¢ de fagon que : f(x) = azx +b+ ﬁ (1pt)
9 Calculer les primitives de f sur I = [3; +o0[. (1pt)
9 En déduire la primitive F' de f sachant que F'(3) = % (1pt)
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